Nier6éwnosci feat. zadania od CKE, 06.05.2026

Z oficjalnych 7rédet, {8.1,8.2,8.3} C CKE + ¢.

8.1. Wykaz, ze dla kazdej dodatniej liczby rzeczywistej a i dla kazdej dodatniej liczby rzeczywistej
b takich, ze b # %a, prawdziwa jest nieréwnoéé (a + 2b)® > 8a?b + 16ab?.

8.2. Wysokoé¢ h stozka jest wicksza od 5, a odleglo$¢ srodka podstawy od tworzacej jest rowna
3
5. Udowodnij, ze jego objetoéé wyraza sie wzorem V(h) = T - -2 oraz znajdz h € (5,00), dla
ktorego to wyrazenie przyjmuje wartos¢ najmniejsza.
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8.3. Funkcja f jest okreslona wzorem f(x) = z* + %(21’ + 1)*. Udowodnij, ze dla kazdego z € R
zachodzi f(z) > 2.

8.4. Ktéra z liczb 31! oraz 17 jest wieksza?
8.5. Udowodnij, ze 479 < 2100 4 3100 - 480
8.6. Punkt D lezy wewnatrz tréjkata ABC. Udowodnij, ze AD + DC < AB + BC.

8.7. Udowodnij, ze suma dtugosci srodkowych tréjkata ABC' jest mniejsza lub réwna jego ob-
wodowi.

8.8. Udowodnij, ze jesli D lezy wewnatrz tréjkata réwnobocznego ABC, to suma kwadratéow
odlegtosci D od prostych AB, BC, C'A jest najmniejsza, gdy D jest srodkiem ciezkosci.

8.9. W poprzednim zadaniu usunmy zaltozenie o réwnobocznosci trojkata ABC. Udowodnij, ze
najmniejsza wartos¢ wspomnianej sumy kwadratéw jest rowna gdzie a, b, ¢ s dtugosciami
bokéw, a P polem trojkata ABC.
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8.10. Niech d bedzie dtugoscia przekatnej prostopadtoécianu, a S jego polem powierzchni catko-
witej. Udowodnj, ze 2d® > S.
8.11. Udowodnij, ze wérdéd czworokatéw o danym obwodzie najwieksze pole ma kwadrat.

8.12. Niech R i r beda odpowiednio promieniem okregu opisanego i wpisanego w pewien tréjkat.
Udowodnij, ze R > 2r.

8.13. Jaka najwieksza warto$¢ moze przyjaé¢ wyrazenie min <x, i, Y+ %) dla x,y > 0?7
8.14. Udowodnij, ze dla kazdej liczby rzeczywistej = zachodzi z(x + 1)(z + 2)(z + 3) > —1.
8.15. Udowodnij, ze jesli  +y + z > xyz, to x2 + y? + 22 > xyz.

8.16. Niech F), bedzie ciagiem Fibonacciego. Udowodnj, ze dla n € N, zachodzi arcctg F3 +
arcctg F5 + ... +arcctg Fop 1 < 7.
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