Egzamin poprawkowy z analizy matematycznej III. Zadania. Zestaw A. 7 III 2025.

Imie i Nazwisko: ...coooooeiiiiiiiiiiiiiie e Numer indeksu: ..........cccoene...

Zadanie 1. Zbada¢ w zalezno$ci od parametru a > 0 ciagtos¢ i rozniczkowalno$é funkeji

Ty dla (z,y) # (0,0)

flz,y) = { xQByQ dla (z,y) = (0,0)

Zadanie 2. Pokazaé, ze odwzorowanie ¢(t) = (t,sint, cost) jest dyfeomorfizmem R na obraz ¢(R).
Znalez¢ przestrzen styczna i prosta styczna do ¢(R) w punkcie (7,0, —1).

Zadanie 3. Korzystajac z twierdzenia o mnoznikach Lagrange’a znalez¢ ekstrema warunkowe funkcji
f(z,y) = 2z — y na zbiorze S = {(r,y) € R*: 322 + ¢ = 4}.

Zadanie 4. Znalez¢ g—fc i g—; jedli F(x —y,x + 2y + 32,2 —x) = 0, gdzie F jest klasy C*.

Zadanie 5. Znajdz ekstrema funkcji f(z,y) = —x? + 22y — 53 na zbiorze F = {(x,y) € R* :
|| + [y < 1}

Zadanie 6. Obliczy¢ catke podwdjna [[(3y* + xy) dx dy, gdzie zbiér D jest trojkatem ograniczonym
D
prosta 2z + y = 6 i osiami wspotrzednych.

Zadanie 7. Obliczy¢ catke krzywoliniows niezorientowana [(zy + z?)dl, gdzie v — odcinek o po-
gl

czatku (1,0) i konicu (0, 2).

Zadanie 8. Korzystajac z twierdzenia Greena obliczy¢ calke krzywoliniows zorientowang

]{(y2 — 2%y +y)de + z(1+y?) dy,
Y

gdzie v — okrag % + y? = 4 zorientowany dodatnio.



Egzamin poprawkowy z analizy matematycznej III. Zadania. Zestaw B. 7 111 2025.

Imie i Nazwisko: ......ooooiiiiiiiiiiiii e Numer indeksu: ..........cccoene...

Zadanie 1. Zbada¢ w zalezno$ci od parametru a > 0 cigglos¢ i rézniczkowalno$é funkeji

[ 5 dla (x,y) # (0,0)
flz,y) = { 6 dla (z,y) = (0,0)

Zadanie 2. Pokaza¢, ze odwzorowanie ¢(t) = (3, cost,sint) jest dyfeomorfizmem R na obraz ¢(R).
Zmalezé przestrzen styczna i prosta styczna do ¢(R) w punkcie (0,1,0).

Zadanie 3. Korzystajac z twierdzenia o mnoznikach Lagrange’a znalez¢ ekstrema warunkowe funkcji
f(z,y) = x — 3y na zbiorze S = {(x,y) € R?*: 42% + 9y = 25}.

Zadanie 4. Znalez¢ g—fc i g—; jesli F(x — 2y — 32,2z + z,x — 4y) = 0.

Zadanie 5. Znajdz ekstrema funkeji f (v, y) = 52% —4zy+y? na zbiorze F = {(z,y) € R*: |z|+|y| <

1.

Zadanie 6. Obliczy¢ catke podwding [[(x? + 2xy + 3) dx dy, gdzie zbiér A jest trojkatem ograniczo-
A

nym prostg 2z +y = 4 i osiami wspotrzednych.

Zadanie 7. Obliczy¢ catke krzywoliniowa zorientowana z pola wektorowego F'(z,y) = (y+z, —2x—y)
po odcinku o poczatku (1, 1) i koricu (3, 2).

Zadanie 8. Sprawdzi¢, czy podana catka krzywoliniowa zorientowana
/(2y3 cos x + 3e**) dx + (6y*sin x + siny) dy,
2

gdzie v — krzywa o poczatku A = (1, 3) i koficu B = (2, 5) nie zalezy od ksztaltu krzywej catkowania
i jesli tak to jg obliczy¢ korzystajac z potencjatu.



